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O PEWNEJ PODKLASIE FUNKCJI MOCNO GWIAZDZISTYCH

Anna SZPILA, WSP Rzeszow

oo n

Oznaczmy przez A klase funkcji f(2) = )", an2", analitycznych w kole jed-
nostkowym U = {z € C, |z| < 1}. Niech P oznacza klase funkcji o czesci rzeczywi-
stej dodatniej, ktéra mozna zapisaé¢ w dwojaki sposéb

P={fe€ A, f(0)=1, Re(f(z)) >0dlazeU}
lub

p={r:r<:=t},

1-=z
gdzie < oznacza podporzadkowanie. Méwimy, ze dla 0 < o < 1 funkcja f € A
speiniajaca warunki f(0) = f/(0) — 1 = 0 jest mocno gwiazdzista rzedu o jesli
spelnia warunek
2f'(2)

ar

l o)
Klase te oznaczmy S*(a). Funkcja f € S*(«) wtedy 1 tylko wtedy, gdy istnieje
funkcja p € P taka, ze %—? — [p(z)] , gdzie z € U 1 & € (0, 1], co mozemy zapisaé

r o
inaczej ,:; :) =< (.1:!'_‘1) ,gdzie z € Ui €(0,1].

1=z

<agd1azeU,

Wprowadimy teraz podklase Si(«) klasy S*(a) w nastepujacy sposob:
'] o
f € Si(a) wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje p € P(n) taka, ze L) = [p(z)] ,

7%
I o
gdzie z € U i a € (0,1] lub 248 < (442", gdzie z € U i a € (0,1).

W tej klasie prawdziwe sa miedzy innymi twierdzenia:
TWIERDZENIE 1. Funkcja f analityczna w U = {z € C,|z| < 1} nalezy do klasy
[S*(a)](n) wtedy 1 tyko wiedy, gdy istnieje funkcja p € P(n) taka, ze

flz) = zexpfo %di.

TWIERDZENIE 2. Jezeli funkcja f € [S*(a)](n) i @ € (0,1], to dla |z] < r < 1
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