LICZBA K - STABILNYCH ZBIOROW
W PEWNYCH KLASACH GRAFOW
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Niech k > 2 bedzie ustalona liczba catkowita. Podzbiér S C V(G) nazywamy
zbiorem k - stabilnym grafu G jezeli dla kazdych dwoch z,y € V(D), dg(z,y) > k.

Dla k = 1 otrzymujemy definicje zbioru stabilnego.

W pracach [1],[2] zostala wyznaczona lub oszacowana liczba wszystkich zbioréw
stabilnych w pewnych klasach graféw. Udowodniono, ze liczba wszystkich zbioréw
stabilnych w grafach P, 1 C,, dlan > 1 jest réwna odpowiednio liczbie Fibonacciego
1 liczbie Lucasa. Aby wyznaczy¢ liczbe wszystkich zbioréw k - stabilnych w P, i
Cr, wprowadzamy uogdlnione, w sensie odleglosci liczby Fibonacciego 1 Lucasa. W
interpretacji grafowej liczba Fibonacciego F, jest rowna liczbie wszystkich zbiorow
S C V(Py,) takich, ze dla kazdych z,2’' € S, dp,(z,2') > 2. Zatem F}, jest liczba
wszystkich zbioréw stabilnych grafu P,, przy czym zbiér pusty uwazamy za zbior
stabilny grafu P,. Analogicznie uogdlniona liczba Fibonacciego jest réwna liczbie
wszystkich zbioréw S C V(P,) takich, ze dla kazdych z,2’ € S, dp_ (z,2') > k
czyli jest réwna liczbie wszystkich zbioréw k - stabilnych w grafie P,. Dla k = 2

uogdlniona liczba Lucasa jest réwna liczbie Lucasa

Fr=1+4n+) (f(n—3,p—1)+ f(r—1,p)),
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ktora w interpretacji grafowej jest réwna liczbie wszystkich zbioréw stabilnych w
grafie C,,. Analogicznie uogdlniona liczba Lucasa jest réwna liczbie wszystkich zbio-
row k - stabilnych w grafie Cy,.
TWIERDZENIE 1. Liczba F(k,n) wszystkich zbiorow k - stabilnych dla k > 2 w
grafie P,, n > 1 jest rowna F(k,n)= 3" ("'P"(p';)(k'z)"'l).
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TWIERDZENIE 2. Niech k > 2, n> 1,0 < p < n. Jezeli F(k,n) jest liczbg
wszystkich k - stabilnych zbioréw w grafie P,, to
F(k,n)=n+1dlal<n<k, F(kn)=F(kn-1)+F(k,n—k)dlan>k+1.

Ponadto zostaly wyznaczone liczby wszystkich maksymalnych zbiorow k-stabil-
nych, wszystkich zbioréw silnie k-stabilnych w klasach P, i C,, n > 1.
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