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O funkcjach gwiazdzistych ograniczonych

Niech A oznacza klase funkeji f analitycznych w kole jednostkowym [ i takich, ze
f(0) = f'(0) = 1 = 0. Rozwazmy rodzing §){a, #) wypuklych podobszarow prawej pol-
plaszczyzny, okreslona nastepujaco:

(1) Qo g) = {w=u+iv:v? <dau— (1 - u?,u >0},

gdziea >0,3>0143*>1-4a.

Warunek (1) charakteryzuje obszary symetryczne wzgledem osi rzeczywistej, ograni-
czone krzywymi stozkowymi o wierzcholku w poczatku ukiadu wspélrzednych. Krzywa
Ja, 3) jest okregiem dla 3 = 0, elipsa — dla 0 < 3 < 1, parabola - dla 3 = 1, hiperbola
- dla g > 1. Ponadto, w przypadku, gdy o = 0 obszar ((a, J) jest ograniczony para
polprostych.

Oznaczmy przez SC(a, ) klase funkeji gwiazdzistych zwiazana z rodzina Q(a, 3) w
nastepujacy sposob: funkcja f € A nalezy do klasy SC(a,3) wtedy i tylko wtedy, gdy

p(U) € Qa, 3), gdzie p(z) = —:%{f)—} e U. Stad
- o 1Efis) 0 2a ; zf'(z) 2a =
bC[o.,i}—{fEA. —f(ll 147 <,3Re—~—-—-f{:] +1+.-'"7" z€l },

gdziea >0, 3201 32 > 1 —da.

Przy odpowiednim doborze parametrow otrzyvmujemy znane podklasy funkcji gwiaz-
dzistych badane m. in. przez W. Janowskiego, J. Stankiewicza oraz niezaleinie przez D.A.
Brannana 1 W.E. Kirwana. I'. Ronninga.

Celem prezentowanej pracy jest wykazanie, ze klasa SC(a, ) zawiera tylko funkcje
ograniczone tzn. ze istnieje stala M = M(a, ) taka, ze

feSCla,B)=|flz)| < || M. z€U.



