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Wielomiany Czebyszewa a "stozkowe'
podklasy klasy Caratheodory'ego

Niech, dla k € [0, c0), ) oznacza obszar ”stozkowy”:
U ={ut+iveC:u®>k*(u—1)2 + k%% u>0)}.
Odwzorowania konforemne py, : U —+ Q, pi(0) = 1,p}(0) > 0 zostaly wy-
znaczone przez Kanas, Wisniowska w 1999 roku. Postaé funkcji py,, zalezna od

parametru k, jednolicie moze by¢ zapisana nastepujaco: px(z) = 1 + g3 (v/2),
gdzie '

\/ 2= sinh (A(k)arctanhz) dla ke€[0,1),

a(2) ={ 2Larctanhz dla k=1, (1)

Vet sin (s Fu@)/ViY) da k> 1

gdzie A(k) = (2/m)arccosk, F(w,t) jest F-funkcjg Jacobiego:

Fut)= [ e KO =FLY, K0 =K(VI=P),

ponadto k = cosh (%’%(%l) dla t € (0,1), oraz u(z) = (z — Vt)/(1 — V/t2).
Kazda funkcja gi jest nieparzysta oraz odwzorowuja konforemnie kolo jed-
nostkowe na obszar Dy, = {u +iv : (k — 1)u? + (k + 1)v? < 1}, oznaczmy
qx(z) = C(k)gr(z), gdzie C(k) jest odpowiednia stala zalezng od k.
Powstaje pytanie, czy funkcje p,, mozna zapisa¢ w bardziej jednolity sposdb
poprzez uzycie innej funkcji specjalnej. Okazuje sie, ze mozna wyrazié py, przy
uzyciu wielomianu Czebyszewa i funkcji Zukowskiego. Niech J bedzie funkcja

Zukowskiego, natomiast T}, niech oznacza wielomian Czebyszewa stopnia n.
Wiedy:

pi(2) = (Lo Ty 0 g)(V2), (2)
gdzie Th(w) = 2w?—1 jest wielomianem Czebyszewa stopnia drugiego, L(z) =
1+ —C-z—z(ﬂ(z + 1). Z reprezentacji (2) wynikajg ciekawe wlasnosci funkcji pi.



