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O pewnych klasach funkcji harmonicznych z narzuconymi warunkami
dla argumentów współczynników

Niech ∆ = {z ∈ C : |z| < 1}. Rozważmy zespolone funkcje harmoniczne w ∆
postaci

f = h+ g, h(z) = z +
∞∑
n=2

anz
n, g(z) = b1z +

∞∑
n=2

bnz
n, z ∈ ∆, |b1| < 1.(1)

W wielu pracach możemy znaleźć badania dotyczące zależności geometrycznych wła-
sności funkcji f postaci (1) od odpowiednich warunków dla współczynników rozwinięć
funkcji h, g (np. [AZ], [J2], [JŁS], [SS]). Podobnie jak w przypadku funkcji holomor-
ficznych, rozważane są m.in. klasy funkcji, dla których współczynniki funkcji h lub
g (bądź obu tych funkcji) mają ustalony znak (np. [J1], [S]).

W pracy [JS] autorzy badali klasę funkcji f postaci (1), dla których b1 ∈ [0, 1)
oraz istnieje φ ∈ [0, 2Π) takie, że

an = −|an|e−i(n−1)φ, bn = |bn|e−i(n−1)φ, n = 2, 3, ...,

zakładając gwiaździstość obrazu każdego koła ∆r = {z ∈ C : |z| < r}, r ∈ (0, 1),
przy odwzorowaniu f . Okazuje się, że zasadnicze twierdzenie zamieszczone i stoso-
wane w tej pracy można uogólnić, osłabiając pewne założenia.
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