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O gwiaździstości splotu pewnych funkcji analitycznych

Niech H oznacza klasę funkcji analitycznych w kole jednostkowym U = {z :
|z| < 1} na płaszczyźnie zespolonej C. Niech A oznacza podklasę H złożoną z
funkcji takich, że f(0) = 0, f ′(0) = 1. Niech

S∗ =
{
f ∈ A : Re

[
zf ′(z)
f(z)

]
> 0, z ∈ U

}
,Pα = {f ∈ H : f(0) = 1,Re[f(z)] > α, z ∈ U}.

Splotem albo iloczynem Hadamarda funkcji f(z) =
∞∑
n=0

anz
n oraz g(z) =

∞∑
n=0

bnz
n

nazywamy funkcję

(f ∗ g)(z) =
∞∑
n=0

anbnz
n.

Problemy dotyczące własności splotu funkcji, a szczególnie jego własności geo-
metryczne były często badane. St. Rusheweyh w [3] przedstawił wiele ciekawych
twierdzeń o splotach, które znalazły liczne zastosowania. A. Y. Lashin w [1] podał
następujące twierdzenie dotyczące splotu.

Twierdzenie. Niech f, g ∈ A, α, β < 1. Jeśli f ′ ∈ Pα, g′ ∈ Pβ i Φ(z) = (f ∗ g)(z),
to Φ ∈ S∗ o ile

(1− α)(1− β) ¬ 3
8(ln− 1)2 + 4

≈ 0.6311.

W tej pracy pokazujemy lepsze oszacowanie dla (1− α)(1− β) oraz kilka wnio-
sków. W dowodzie wykorzystujemy twierdzenie St. Rusheweyh’a J. Stankiewicza [4]
oraz twierdzenie S. Millera i P.T. Mocanu [2] dotyczące podporządkowań różniczko-
wych.
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